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Solutii — stud. Valentin Rosca, stud. Liana—Stefania Tucar

Presupunem cd x este pozitiv.

Calculdm suma s=F,+F,+..+F, cu numar minim de termeni consecutivi din Sirul lui Fibonacci, astfel incat s=x si s-x
sa fie par.

Cazul 1. Daca x=s, atunci solutia este: k ++..+ (k semne de +).

Cazul 2. Daca x<s, fie y=s—x=2*z (y este numar par, prin constructia lui s).

il scriem pe z ca suma cu numar minim de termeni consecutivi din sirul lui Fibonacci: z=Fi1+Fi,+. +Fp.

Dinrelatia s-x=2*z deducem cd x=s5-2*z= F;+F,+..+Fy —2% (Fi1+Fi+.. . +F;,).

Se obtine astfel o suma algebrica de termeni consecutivi din Sirul lui Fibonacci. Din aceasta reprezentare a lui s,
construim solutia.

Daca x este negativ, atunci procedam Tn mod similar pentru —x urmarind acelasi algoritm, dar schimband la sfarsit
semnele (din plus in minus si invers).

Demonstram ca suma astfel formata are numar minim de termeni.

Presupunem prin reducere la absurd ca exista o alta reprezentare a lui x, care sa contina un numar g de termeni din
sirul lui Fibonacci, mai mic decat k.

Tn aceastd ipotezd x=F,+F,+..+F, — 2% ( Fi +F,+.4+F;,) (g<m)

Rezultd ca F,+F,+..+F,—x este par si pozitiv, cu m<k, ceea ce este absurd, din modul de constructie a lui k.



